
讨论题 8：经济中常见的边际和弹性函数 

以下为你提供两个参考答案，一个侧重于边际分析（绝对变化量），另一个侧重于弹性

分析（相对变化率），并附带了课堂引导建议。 

参考答案一：边际分析——每多一个单位，会发生什么？ 

困惑描述： 

一家生产手机的公司经理问：“我们现在每月生产 1 万台，如果我想多生产 1 台，这一台能

给我带来多少额外收入？又会增加多少成本？到底是赚还是亏？” 

数学模型的解读： 

1. 边际的概念定义 

设总成本函数为 𝐶(𝑥)，总收益函数为 𝑅(𝑥)，其中 𝑥是产量。 

o 边际成本 𝑀𝐶 = 𝐶′(𝑥)：表示在产量为 𝑥时，每多生产一个单位产品，

总成本的增加量。 

o 边际收益 𝑀𝑅 = 𝑅′(𝑥)：表示在产量为 𝑥时，每多销售一个单位产品，

总收益的增加量。 

o 边际利润 𝑀𝐿 = 𝐿′(𝑥) = 𝑀𝑅 −𝑀𝐶：每多生产销售一个单位产品，总

利润的增加量。 

2. 边际的几何意义 

边际值就是原函数在该点的切线斜率。它不告诉你总量有多大，而告诉你变化趋势

和变化速率。 

3. 边际决策的黄金法则 

经济学中有一个基本法则：当边际收益大于边际成本时，应该扩大生产；当边际收

益小于边际成本时，应该缩减生产；利润最大化的点，就是边际收益等于边际成本

的点。 

这是因为： 

o 如果 𝑀𝑅 > 𝑀𝐶，多生产一台带来的收入大于成本，利润会增加，所

以应该增产。 

o 如果 𝑀𝑅 < 𝑀𝐶，多生产一台带来的收入小于成本，利润会减少，所

以应该减产。 

o 当 𝑀𝑅 = 𝑀𝐶时，利润达到最大。 

4. 生活中的边际思维 

边际思维不仅仅是数学，更是一种决策智慧： 

o 学生：多学一小时（边际时间）能多考几分（边际分数）？如果边际

分数低于你的预期，你可能就会去休息。 

o 餐厅：晚上 9 点后，餐厅推出打折夜宵。为什么？因为这时候客人很

少，边际成本极低（厨师和服务员闲着也是闲着），只要能卖出一份，边际

收益大于几乎为零的边际成本，就是赚的。 

o 企业：为什么有的工厂接“亏本”订单？如果订单价格低于平均成本但

高于边际成本，接单就能分摊固定成本，减少总亏损。 

5. 数学计算示例 

假设某公司的总成本函数为 𝐶(𝑥) = 10000 + 50𝑥 + 0.1𝑥2（固定成本 1 万，可变成

本随产量递增）。 

则边际成本 𝑀𝐶 = 𝐶′(𝑥) = 50 + 0.2𝑥。 



如果当前产量 𝑥 = 1000，则 𝑀𝐶 = 50 + 200 = 250元。即第 1001 台产品的成本是

250 元。 

如果此时市场售价是 300 元，则 𝑀𝑅 = 300，𝑀𝑅 > 𝑀𝐶，说明还可以继续增产。 

课堂引导语： 

“边际思维是经济学最核心的思维方式之一。它不关心过去已经投入了多少（沉没成本），也

不关心平均每台成本是多少，它只关心：下一个单位，值不值得做？ 导数在这里就是决策

的仪表盘，告诉你朝哪个方向调整。” 

 

参考答案二：弹性分析——1%的变化，会引起多大的反应？ 

困惑描述： 

某奶茶店老板想涨价。他现在一杯卖 15 元，每天卖 200 杯。他想涨到 16.5 元（涨 10%）。

但他担心：涨价后客人会变少。问题是：销量会下降多少？如果销量下降 5%，总收入是增

是减？如果下降 15%呢？这个“敏感度”怎么衡量？ 

数学模型的解读： 

1. 弹性的概念定义 

弹性度量的是一个变量对另一个变量变化的敏感程度。它是个无量纲的数，不依赖

于单位。 

设需求函数 𝑄 = 𝑓(𝑃)，其中 𝑃是价格，𝑄 是需求量。 

需求价格弹性定义为： 

𝐸 =
𝑃

𝑄
⋅
𝑑𝑄

𝑑𝑃
=

需求量变化的百分比

价格变化的百分比
 

 

注意：由于需求曲线通常向下倾斜，𝑑𝑄/𝑑𝑃 < 0，所以 𝐸通常是负数。但经济学中常取

绝对值讨论。 

2. 弹性的经济解释 

o 如果 ∣ 𝐸 ∣> 1（富有弹性）：价格变动 1%，需求量变动超过 1%。这类

商品通常是奢侈品、有替代品的商品。涨价会导致总收入下降。 

o 如果 ∣ 𝐸 ∣< 1（缺乏弹性）：价格变动 1%，需求量变动小于 1%。这类

商品通常是必需品、无替代品的商品。涨价会导致总收入上升。 

o 如果 ∣ 𝐸 ∣= 1（单位弹性）：价格变动 1%，需求量也变动 1%，总收入

不变。 

3. 总收入与弹性的关系 

总收入 𝑅 = 𝑃 × 𝑄(𝑃)。 

对 𝑃求导： 

𝑑𝑅

𝑑𝑃
= 𝑄 + 𝑃 ⋅

𝑑𝑄

𝑑𝑃
= 𝑄 (1 +

𝑃

𝑄
⋅
𝑑𝑄

𝑑𝑃
) = 𝑄(1 + 𝐸) 

 

由于 𝐸为负，设 𝑒 =∣ 𝐸 ∣，则： 

𝑑𝑅

𝑑𝑃
= 𝑄(1 − 𝑒) 

 

o 当 𝑒 < 1（缺乏弹性）时，𝑑𝑅/𝑑𝑃 > 0，涨价使收入增加。 

o 当 𝑒 > 1（富有弹性）时，𝑑𝑅/𝑑𝑃 < 0，涨价使收入减少。 



o 当 𝑒 = 1时，𝑑𝑅/𝑑𝑃 = 0，收入达到最大。 

4. 回到奶茶店的问题 

假设通过历史数据拟合，奶茶的需求价格弹性 𝑒 = 1.2（富有弹性）。这意味着涨价

10%，需求量会下降 12%。 

原收入：15 × 200 = 3000 元。 

新价格：16.5 元，新销量：200 × (1 − 0.12) = 176 杯。 

新收入：16.5 × 176 = 2904 元，反而少了 96 元。 

如果弹性 𝑒 = 0.8（缺乏弹性），涨价 10%后销量降 8%，新销量 184 杯，新收入 

16.5 × 184 = 3036元，增加了 36 元。 

所以，老板的涨价决策，完全取决于弹性的大小。 

5. 其他常见的弹性 

o 收入弹性：收入变化 1%，需求量变化百分之几。区分正常品（正弹

性）和劣等品（负弹性）。 

o 交叉价格弹性：B 商品价格变化 1%，A 商品需求量变化百分之几。区

分替代品（正弹性）和互补品（负弹性）。 

o 供给弹性：价格变化 1%，供给量变化百分之几。 

课堂引导语： 

“边际看的是‘一个单位’的绝对变化，弹性看的是‘百分之一’的相对变化。老板想知道该不该

涨价，不能只看‘涨价多赚多少钱’，还要看‘涨价会赶走多少客人’。弹性就是衡量这种敏感度

的尺子。有了这把尺子，你就能预测：涨价到底会让收入增加还是减少。” 

 

给老师的总结升华建议 

在学生们讨论完这两个例子后，你可以帮他们梳理出边际与弹性的核心区别与联系： 

维度 边际分析 弹性分析 

数 学 定

义 
导数 𝑓′(𝑥) 

𝑥

𝑦
⋅
𝑑𝑦

𝑑𝑥
 

含义 
自变量变化 1 单位，因变量变化

多少 

自变量变化 1%，因变量变化百分

之几 

单位 有单位（与原函数单位一致） 无量纲（百分比/百分比） 

适 用 场

景 
判断是否该增加/减少一个单位 判断对变化的敏感程度 

决 策 应

用 
利润最大化：𝑀𝑅 = 𝑀𝐶 定价决策：弹性与总收入关系 

典 型 问

题 
多生产一件，成本增加多少？ 涨价 10%，销量会掉多少？ 

可拓展的课堂提问： 

• 为什么奢侈品（如豪车）的降价促销往往能大幅提升销量，而食盐降价却几乎

没人多买？（引出弹性差异） 

• 如果某种商品的需求弹性 𝑒 = 0（完全无弹性），那是什么商品？现实中存在

吗？ 

• 边际成本递增、边际收益递减的现象，在生活中还有哪些例子？ 

• 如何用实验或历史数据估算某种商品的需求价格弹性？ 

 


